SEZAMKO 2010/2011, Vzorové riesenia 3. série letnej Casti

Mili riesitelia,

ani sme sa nenazdali a uZ sa ndm treba s vami rozlucit. Opravili sme totiZ poslednii sériu SEZAMKa v tomto
Skolskom roku. S tymi, ktorym sa darilo najviac, sa ale este licit' nemusime, lebo sa s nimi stretneme uz
onedlho na stistredeni vo Fackovskom sedle.

Filip, Rasto, Olivia, Peto, Emil a Danka vdm vSetkym velmi pekne dakujii, Ze ste im pomohli s tolkymi matematickymi
problémami. V septembri k vam (ak ste ndm v hlavickdch pisali sprdvnu adresu) zavitaji novi rozprdvkovi hrdinovia.
Nechajte sa prekvapit, kto to bude tentoraz. Pokial ste uZ Siestaci a SEZAMKa budiici rok podla pravidiel nebudete
Aby ste budiici rok patrili k tym najlepsim, nezabudnite si precitat aj tieto vzorové rieSenia...

Uspesny koniec skolského roka a pekné prdazdniny vam Zelajii vsetci vediici SEZAMKa!

Uloha 1 (opravovala Ika Bachratd)

Na zadiatku pomohlo spoditat si kolko stien méa kocka, a tolko $tvoréekov potom musel mat aj papier,
ktorym bola obalend. Ale hlavné bolo vediet si vysk(sat, alebo predstavit, ako sa da papier zo sochy
zlozit a potom rozprestriet. Dokopy ste vymysleli vela zaujimavych spésobov ako rozlozit papier ktory
bol na soche do roviny. Tu su niektoré z nich:
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Predstavit si ako z rozloZzeného papiera, poskladat naspat obal na sochu je tiez dost tazkad Gloha. Mbzete
si to vyskusat z rieSeniami, ktoré su tu nakreslené.

Ze je to celkom zaujimavy problém. Preto sa chcem podakovat vsetkym, ktory (aj ked sme vam to
v zadani nekdzali) napisali aj ako papier skladat naspat do tvaru sochy. Vymysleli ste naozaj vela
réznych zaujimavych spésobov ako tento navod napisat. Napriklad takéto:
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Uloha 2 (opravovala Sofia Galovicova)

Mnohi z vas vypisali spravne vsetky sustredené &isla - podme si ale povedat postup, z ktorého bude
jasné, ze sme ich nasli naozaj vsetky.

V strede moézu byt é&islice od 1 po 9. Viac &islic, ktoré by sme mohli dat do stredu, neexistuje. Ak by
tu bola 0, tak by sucet zvySnych dvoch cifier tiez musel byt 0 - to vieme dosiahnut len ako sucet 0+0.
Cislo 000 sa ale pise ako 0, a to naozaj nevyzera ako trojciferné.

Tak skisme dat do stredu &islicu 1. Krajné cifry teda maju sucet 1, ¢o vieme dosiahnut len scitanim 1+0
alebo 0+1. Druhd moznost v$ak nevyhovuje - vzniklo by ndm len dvojciferné &islo 11. RieSenie
s jednotkou v strede je teda len jedno - 110.

Ako to funguje, ked si povieme akd bude strednd dCislica? Na zaciatok na miesto stoviek vieme dat
lubovolnu cifru od 1 az do zvolenej strednej Cislice. Mensie byt neméze - Cislo s 0 na zaciatku by nebolo
trojciferné. Vacsie taktiez nie, lebo by sucet urcite presiahol strednu cifru. Pre kazdd takto zvolenu
dvojicu &islic existuje Cislica na miesto jednotiek - staéi od ,strednej" oddcitat ,prvi™ (napr. pre dvojicu
35 to bude 5-3=2, takze Cislo 352). KedZe ,prva" je vzdy mensia, nanajvys rovna ,strednej", tak tato
Jtretia® bude najmenej 0 a najviac ,stredna cifra® - 1. Z toho ¢oho vyplyva, Ze to bude naozaj Cislica
a naozaj ju mézeme pouzit ako cifru na miesto jednotiek.

Takto postupne teda naozaj vytvorime vsSetky existujlice suUstredné cCisla - vyskuSame totiz vSetky
dvojice Cislic od 1 do 9, kde ,prva" nie je vacsia od ,strednej".

A kolko ich teda je? Nuz, pre uréenl strednu cifru vieme vytvorit tolko stustredenych, kolko je Cisel od 1
po strednu , ¢o sa rovna presne strednej cifre (napr. Cislic od 1 do 5 je 5). Stredné cCislice m6zeme
vyberat od 1 po 9, takZze mdme 1 suUstredené ¢islo pre jednotku, 2 pre dvojku, atd, az 9 pre deviatku.
Ich celkovy pocet teda dostaneme tak, Zze sCitame 1+2+3+4+5+6+7+8+9 = 45. Sustredenych
Cisel je teda presne 45.

Uloha 3 (opravovali Bagka Klembarova a Baska Marec¢akova)

Bolo treba postupne preverit kazdého matematika, ¢i nim zapisany priebeh experimentu mohol nejakym
spb6sobom nastat, alebo nemohol nastat nikdy. Vtedy bude podozrivy. Mojo napriklad tvrdil, ze pri 13
hodoch bol rozdiel poctu parnych a poctu neparnych vysledkov 3. Po troche skiSania zistime, Ze mohol
napriklad hodit 5 parnych a 8 neparnych Cisel (alebo naopak), takZze naozaj spolu hodil 13 krat a rozdiel
bol 3. Mojo teda mohol zapisat priebeh experimentu sprdvne a obvinit ho nemézeme. Podobne sa da
ukazat, Ze pravdu mohli hovorit aj Erika (7 a 3) a Hynek (82 a 48).

Iny pripad je s Katkou. Spolu hodila 13 krat. Mdzeme preskimat vSetky tomu zodpovedajlce pocty
parnych a neparnych hodov na kocke a davat pozor, kedy ich rozdiel bude 4. Ale pre 13 parnych a0
neparnych je rozdiel 0, pre 12 a 1 je rozdiel 11, pre 11a2je9,pre10a3je7,pre9a4je5,pre8as
je3,Pre7a6jel, pre 6 a7 jezase 1 (alebo -1, ale to stale nie je 4) atd. Prejdeme vSetky moznosti,
ale rozdiel 4 nam nikdy nevysiel. Katka preto urcite klame, a je teda podozriva.

Miesto sklSania vSetkych moznosti sa dala urobit aj kratSia Uvaha. Jurko napriklad napisal, Zze hodil 10
krat, a rozdiel pocCtu parnych a neparnych vysledkov bol 3. Ked bol rozdiel hodov 3, m6Zzeme z toho
usudit, Ze jeden z tychto poctov bol parny a jeden neparny. (Ak by boli oba parne alebo oba neparne,
ich rozdiel by bol parny, ateda nie 3). Ale ked jeden bol parny a druhy neparny, ich sicet musi byt
neparny, a teda nemdze byt 10. Jurko je preto druhy podozrivy, jeho popis experimentu je urdite
nespravny.

Ked sa zamyslite nad poslednym odsekom, mézete sami skusit vymysliet pravidlo, ako je to s parnostou
(alebo neparnostou) sucétu a rozdielu dvojice &isel. Podarilo sa?

Uloha 4 (opravovala Kika Koval¢ikova)

Preskimame zvlast kazdu sadu Sipov.

Sada 7 sipov: Na kazdom Sipe su 3 pierka, teda dokopy mame 21 pierok. V maloobchode, kde
predavaju 1 pierko za 1 €, by sme za ne zaplatili 21€. Vo vel'’koobchode treba kupit niekolko balikov
po 10 pierok. Stacia dva baliky? Nestacia, mali by sme iba 20 pierok a 1 by nam chybalo. TakZe vo
velkoobchode by sme museli kipit 3 baliky pierok. Jedno balenie stoji 8 €, teda za 3 balenia by sme
zaplatili 24 €. Majitel'ovi sady so 7 Sipmi sa preto oplati ist do maloobchodu.

Sada 9 Sipov: Tu mame dokopy 27 pierok. V maloobchode za ne zaplatime 27 €. Vo
vel'’koobchode treba kupit 3 baliky po 10 pierok. Ak by sme kupili len dva, 7 pierok by chybalo. Takze
vo velkoobchode by sme za pierka zaplatili 24 €. Tentoraz to vyslo lacnejsie vo vel'koobchode,
takze majitelovi sady s 9 $ipmi sa oplati ist prave tam.



